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（請接背面） 

 
 

一、觀察某一種鳥之生態，我們一開始觀察時，發現其成熟母鳥的數量為 0a 且其少年母

鳥數量為 0j ；於 k 年後，我們察覺其成熟母鳥的數量為 ka 且其少年母鳥數量為 kj 。

我們將其關係表示成矩陣 
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假設每隔一年後(也就是 k + 1 年後)，其原來成熟母鳥仍存活的數量為原來成熟母鳥

數量的一半且其少年母鳥變為成熟母鳥的數量為原來少年母鳥的四分之一，同時每

隔一年後(也就是 k + 1 年後)，少年母鳥的數量為原來母鳥數量的兩倍。如果我們一

開始觀察的時候，成熟母鳥的數量是 100 隻且少年母鳥數量是 40 隻，運用矩陣對角

化的特性來做計算： 
求 k 年之後成熟母鳥的數量和少年母鳥的數量。（15 分） 
比較一下 k 年之後成熟母鳥的數量和少年母鳥的數量之比例關係。（5 分） 

二、解下列微分方程式。（每小題 10 分，共 20 分） 
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三、已知函數 2)( xxf = 且 ππ ≤≤− x 。（每小題 10 分，共 20 分） 
求函數 f 的傅立葉級數（Fourier series）。 
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四、假設 L 是拉普拉斯變換， 
求 ( )∫ −t dtL 0 sin)( τττ 。（5 分） 
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L 。（15 分） 

五、已知矩陣 

A=
  5   8 16
  4   1   8
-4 -4 -11

   和 B= 
2 1 1
2 1 -2
-1 0 -2

 

證明矩陣 A 是可對角化。（12 分） 
證明矩陣 B 是不可對角化。（8 分） 


